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1. uzdevums. Trijsturim ABC pievilkta rinka linija ar centru punkta J pieskaras trijstara ABC
malai BC' punkta M, malas AB pagarinajumam — punkta K, bet malas AC pagarinajumam —
punkta L. Taisnes LM un BJ krustojas punkta F, taisnes KM un C'J — punkta G. Taisne BC'
krusto taisni AF punkta S, bet taisni AG — punkta T'.

Pieradiet, ka punkts M ir nogriezna ST viduspunkts.

(Par trijstarim pievilktu ripka liniju sauc tadu rinka Imiju, kas pieskaras vienai trijstira malai no
arpuses un abu paréjo malu pagarinajumiem.)

2. uzdevums. Dots naturals skaitlis n > 3 un tadi reali pozitivi skaitli as,as,...,a,, ka
asas - -+ a, = 1. Pieradiet, ka

(1 + 0,2)2(1 + a3)3 s (1 + an)" > n".

3. uzdevums. A un B spele sadu speli ar melosanu. Tas noteikumi ir atkarigi no naturaliem
skaitliem n un k, kas spélétajiem ir zinami.

Sakuma A izvelas tadus naturalus skaitlus  un NV, ka 1 < x < N. Skaitli x speletajs A patur
slepeniba, bet skaitli N nemelojot pasaka spélétajam B. Spélétajs B censas iegiit informaciju par z,
péc patikas daudz reizu taujajot speletajam A sada veida: B izvélas jebkuru naturalu skaitlu kopu S
(iespejams, tadu, kas jau izmantota agraka jautajuma) un jauta, vai x pieder S. Péc katra jautajuma
A talit atbild “ja” vai “ne”. A drikst samelot, tomeér no katram k + 1 pec kartas eso$am atbildem
vismaz vienai jabit patiesai.

Galu gala speletajam B janosauc kopa X ar ne vairak ka n naturaliem skaitliem. Ja x pieder
kopai X, B uzvar; citadi B zaudé. Pieradiet, ka:

1) jan > 2% tad speletajam B ir uzvaroga strategija;

2) visiem pietiekami lieliem & pastav tads n > 1,99%, ka B nevar dro§i panakt uzvaru.
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4. uzdevums. Atrodiet visas tadas funkcijas f: Z — Z, ka jebkuriem veseliem skaitliem a, b, c,
kam a + b+ ¢ = 0, izpildas vienadiba

Fa)* + f(0)* + f(0)* = 2f(a)f(b) + 2f(b)f(c) +2f(c) f(a).

(Z apzime veselo skaitlu kopu.)

5. uzdevums. ABC ir taisnlenka trijsturis ar taisno lenki ZBCA. CD ir ta augstums, un X ir
nogriezna C'D iekséjs punkts. K un L ir tadi attiecigi nogrieznu AX un BX punkti, ka BK = BC
un AL = AC. M ir nogrieznu AL un BK krustpunkts.

Pieradiet, ka MK = M L.

6. uzdevums. Atrodiet visus naturalos skaitlus n, kuriem pastav tadi nenegativi veseli skaitli

ap,az, ..., Qy, ka,
201 Qa2 20  3m 0 302 EC
Language: Latvian Laiks: 4 stundas un 30 minites

Par katru uzdevumu var nopelnit 7 punktus



