Majas uz 2020.02.08 uzdevumi 1.6, 2.4, 4, 6.3.

Funkcionalvienadojumi

Funkcionalvienadojumi ir vienadojumi, kuros nezinamais ir funkcija. Galvena to risinasanas metode ir

ievietosanas metode: ievietot mainigo vietas konkretus skaitlus (0, 1,2,

—1,..

.), vai kadas izteiksmes (y

vieta x, x vieta f(x)), lai iegutu kadas vienkarsas sakaribas. Talak palidzes So sakaribu kombinesana un
briziem matematiska indukcija.

1. Atrast visas funkcijas f : R — R, kuram visiem z,y € R ir speka:
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y) + f(x) —2f(y) =y —2
(y+2)f(x)+y(=*—2y) =0
y)+ flz) +2f(y) =4z +y
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2. Atrast visas funkcijas
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No = No, 1+ f(0) + f(1) + -+ f(n—1) = f(n)
Z—7Z, flx+y) =
Q—=Q fz+y) = f(z)+ f(y)

f(@) + f(y)

f(@)f(y) — f(x +y) + 1 (vieglaks variants, ja papildus zinams, ka f(1) = 2)

. _ n— 10 Jjan >100
:Z—R, f(n) = {f(f(n+ 11)) ,ja n <100
N =N, f(zy) =
Z =7, f(x)* + f(2)f(y) = 2* + zy

3. Par kadu algebrisku operaciju = * y zinams, ka visiem z,y, z izpildas z x (y * z) = (z *y) + 2) un
xxx = 0. Aprekinat 1993 x 1995.

4. Funkcijai f : R — R visiem realiem = izpildas f(f(x)) = #? —z + 1. Aprekiniet f(0).

5. Augosas skaitlu virknes a;, a2, ...

visiem k. Aprekinat as, asi, asg.

6. Atrast visas funkcijas
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R\ {0} - R, L
'R\ {0} > R, 2f

:RT — Rt dots

(—a) + F(3) =
() +3f(3) =3+ %73

RA\{0,1} = R, f(2) + (=) = =,
reals skaitlis o, az?f(1) + f(z) = %

locekli ir naturali skaitli. Zinams, ka a; = 2 un ka a,, = 2k + 1



