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A. Liepas Neklatienes matematikas skola

Latvijas 46. atklatas matemati kas

5.1.

5.2.

5.3.

54.

Doti tris kvadrati. Zila kvadrata malas garums ir 10 cm, sarkana kvadrata perimetrs ir par 80% lielaks neka zila
kvadrata perimetrs, bet zala kvadrata laukums ir 4 reizes mazaks neka zila kvadrata laukums.

a) Par cik sarkana kvadrata laukums ir lielaks neka zila kvadrata laukums?

b) Par cik procentiem zala kvadrata perimetrs ir mazaks neka zila kvadrata perimetrs?

At r i s i Zi3&kyadramaperimetrsirT Jp T T Ttentimetri, bet laukumsp 18 T p TTam?

a) Sarkana kvadrata perimetrs ir par 80% lielaks neka zila kvadrata perimetrs, tasir, Tl It T — X 1T 0 ¢

centimetri. Tatad sarkana kvadrata perimetrs ir T T 0 ¢ X Ccentimetri un ta malas garums ir X cDr puw
centimetri. Lidz ar to sarkana kvadrata laukums ir p YIp ) O ¢ tm? Tatad sarkana kvadrata laukums ir par
O G Tp TG ¢ am?lielaks neka zila kvadrata laukums.

b) Zala kvadrata laukums ir p Tt Br ¢ ucm? Tapéc ta malas garums ir 5 cm un perimetrs iru 3x ¢ TTm.
Tatad zala kvadrata perimetrsirparT T ¢ TT ¢ Tem mazaks jeb par U Tt Inazaks neka zila kvadrata perimetrs.
Uz galda ir divas vazes ar tulpém — viena vazeé ir 46 tulpes, bet otra — 43 tulpes. Divi spélétaji pamiSus nem no
tam ara tulpes. Viena gajiena viens spélétajs izvélas kadu no Sim vazém un no tas iznem vai nu 1 tulpi, vai ari 3
tulpes. Zaudé tas spélétajs, kuram vairs nav ko panemt. Kurs spélétajs — pirmais vai otrais — vienmér var uzvarét?
At r i s i.RarAajodini& vienmeér var uzvarét pirmais spélétajs.

Sava pirmaja gajiena pirmajam spélétajam no tas vazes, kura ir 46 tulpes, jaiznem 3 tulpes. Tad péc pirma
spélétaja pirma gajiena tulpju skaits abas vazés ir vienads. Katra sava nakamaja gajiena pirmajam spélétajam
jaiznem tikpat daudz tulpju, cik tikko sava gajiena ir panémis otrais spélétajs, tikai no otras vazes, tas ir, ta, lai
péc vina gajiena tulpju skaits vazés atkal bltu vienads. Ja otrais spélétajs varés izdarit gajienu, tad ari pirmais
spélétajs to varés izdarit. Lidz ar to gajieni pietriks otrajam spélétajam un vins zaudés.

Vai var novietot plakné 5 taisnes ta, lai katras divas no tam krustotos un kopa batu tiesi 6 krustpunkti?

At r i s i Ja, @af, sham pieméram, 1. att.

1. att.

Kads mazakais skaits ratinu jaiekraso kvadrata T T, lai katrai no neiekrasotajam ratinam butu vismaz viena

kopéja mala ariekrasoto ratinu?t I Yl 423 11 GFa AN YITnillAa ASaLi;Tely

At r i s i. Maakaidieaejamais iekrasoto ratinu skaits ir 4, skat, pieméram, 2. att.

Pamatosim, ka mazak ka 4 ratinas nav iespéjams iekrasot, lai izpilditos uzdevuma nosacijumi. Sadalam doto
kvadratu cetros ¢ ¢ ratinu kvadratos, skat. 3. att. levérojam, ka vismaz vienai ratinai katra no Siem cetriem
kvadratiem noteiktiir jabQt iekrasotai, pretéja gadijuma, ja nav iekrasota neviena ritina, tad stira ratinai blakus
visas ratinas ir neiekrasotas. Tatad pavisam kopa jablt iekrasotam vismaz 4 ratinam. Ar 4 iekrasotam ritinam
pietiek, lai izpilditos uzdevuma nosacijumi (skat. 2. att.)

2. att. 3. att.
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5.5. Atrodi visus tadus seSciparu skaitlus, kuriem visi sesSi cipari ir vienadi un kurus var izteikt ka sesu dazadu
pirmskaitju reizinajumu!t I YF G022 1F FGNFAGA AN GAEAA GnRA ailAduw
At r i s i mradjviutads skaitli, kas atbilst uzdevuma prasibam: ¢ ¢ ¢ ¢ ¢¢cCOo X Jp @ do X un
UUULULLVAXDP @M do xPamatosim, ka Sie ir vienigie skaitli, kas atbilst uzdevuma prasibam.
Skaitli, kas sastav no seiem vienadiem cipariem @) var izteikt ka Wp p p P $agalot 3o skaitli reizinatajos,
iegistam O p p p PP X Pp @ do xSim skaitlim jau ir 5 dazadi pirmreizinataji, tatad reizinatajam Qir
jabat viencipara pirmskaitlim, kas atSkiras no paréjiem reizinatajiem. Vienigie $adi skaitli ir 2 un 5. Lidz ar to
ieglstam divus derigus sesciparu skaitlus: ¢ ¢ ¢ ¢ CCCOO X P @ Ao yunL L L L LAV X P @ do X

6.1. Uzraksti dalas augosa seciba! Pamato!
P RO w%p
p X o« ei=_e
— mwte— pmTg Trhop;x— phTTTU-ﬁ T p.o
Tad— — — — —
2.a& r i s i.Ranptasim &a dalas, sakartotas augosa secib3, ir
CP PP PP TTPOWP
CoOpPC PX TOWOYW
levérojam, ka dalas ——IN— ir mazakas neka 1, bet daJas — N—ir lielakas neka 1.

Noteiksim, par cik daJas — }—ir lielakas neka 1, tasir, — p —I— p —.levérojam, ka— —
Jo lielaks  skaitlis  tiek  pieskaitits pie skaitla 1, jo lielaka ir summa. Tatad
p — p —jeb— —.

Noteiksim, par cik daJas —I—I}— ir mazakas neka 1, tas ir, p — —Np — — —0N
p — —. levérojam, ka — — — —. Jo lielaks skaitlis tiek atnemts no skaitla 1, jo mazaku skaitli
iegistam.Tatadp — p — p —jeb— — —.

6.2. Rinkis sadalits 16 vienadas dalas (skat. 4. att.). Divi spélétaji pamisus tas aizkraso. Viena gajiena drikst aizkrasot
vai nu vienu no $Sim dalam, vai divas blakus esoSas dalas. Spélétajs, kur$ nevar izdarit gajienu, zaudé. Kur$
spélétajs — pirmais vai otrais — vienmeér var uzvarét?

4. att.

At r i s i. RarAajodinika vienmér var uzvarét otrais spélétajs.

Otrajam spélétajam sava pirmaja gajiena jaaizkraso laucini ta, lai abas pusés starp aizkrasotajiem lauciniem
paliktu vienads skaits neaizkrasoto laucinu, tas ir, ja pirmais spélétajs sava pirmaja gajiena aizkraso vienu laucinu,
tad otrais spélétajs art aizkraso vienu laucinu (skat. 5. att.), bet, ja pirmais spélétajs sava pirmaja gajiena aizkraso
divus laucinus, tad otrais spélétajs art aizkraso divus laucinus (skat. 6. att.). Katra sava nakamaja gajiena otrajam
spéletajam jakraso simetriski pirma spélétaja tikko izdaritajam gajienam attieciba pret 5. att. vai 6. att. novilkto
taisni (atkariba no pirma spélétaja pirma gajiena). Ja pirmais spélétajs varés izdarit gajienu, tad ari otrais
spélétajs to varés izdarit. Lidz ar to gajieni pietriks pirmajam spélétajam un vins zaudeés.

5. att. 6. att.
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6.3. Cik lielu lenki (S8aurako) veido pulkstena stundu un minasu raditajs a) plkst. 14:00; b) plkst. 13:40?
At r i s i a)lavgrajam,ka plkst. 15:00 pulkstena raditaji veidotu w Ttlidlu lenki, tatad plkst. 14:00 pulkstena

raditaji veido — no w Ttldnka, tas ir, - w0 11 J @ TT(Skat. 7. att.).

b) Plkst. 13:40 mindsu raditajs bis uz 8, bet stundu raditajs bls starp 1 un 2 (skat. 7. att.). Lenkis starp 1 un 2
(skat. 8. att.)iro @ gpJg o Tilidls. Tatad 1 stundas laika stundu raditajs pavirzitos par ¢ Tt 33 ka 40 minQtes ir

- no 1 stundas, tad stundu raditajs pavirzas par - 30 1t J ¢ Tt Saurakais lenkis starp abiem pulkstena raditajiem

ropymprnIpxmd
12

7. att. 8. att.

6.4. Paradi, ka no taisnstlira arizmériem ¢ P Tatinas var izgriezt a)9, b) 10 figliras, kadas redzamas 9. att.! Figliras
var bt pagrieztas vai apgaztas otradi.

1]

9. att.

At r i s i aSkat.,piewgram, 10. att. b) Skat., pieméram, 11. att.

| | i

| | 1]

10. att. 11. att.

t A S1byd¥d& atrisinajums der ari a) dalai.

6.5. Vai skaitlis 1234...9899 (péc kartas bez atstarpém uzrakstiti visi naturalie skaitli no 1 lidz 99) dalas ar 9?
At r i s i Ja, dofaid skatlis dalas ar 9.
Lai skaitlis dalttos ar 9, ta ciparu summai jadalas ar 9. Aprékinam dota skaitla ciparu summu. Lai to vieglak
izdaritu, deviniem viencipara skaitliem sakuma pierakstam ciparu 0 un dota skaitla sakuma pievienojam vél divas
nulles, kas nemaina dota skaitla ciparu summu. levérojam, ka skait|u virkné 00, 01, ..., 98, 99 ir izmantoti 200
cipari. Katrs cipars 10 reizes paradas ka desmitu cipars (Grtuphux foaotoa Fow roaphox foalioay un 10 reizes — ka
vienu cipars (Tafpait choodT afvedpedy chutuay
Tatad visuciparusumma¢ ™OTT p ¢ 0 T U @ X Y w ¢ ™M U wTmdeldsar9. Tatad ar
dotais skaitlis dalas ar 9.

7.1. Dotas divas funkcijas 'Q® O ® @un QO O ‘Q Zinams, ka katrai ¢ vértibai pastav nevienadiba
"Qw  "Qc. Noskaidrot, vai & @ var bat pozitivs, negativs skaitlis vai nulle!
At r i s i.Nvdotairriatska So funkciju grafiki ir taisnes bez kopigiem punktiem, tas ir, tas ir paralélas taisnes.
So taidnu virzienu koeficienti Gun Qir vienadi, tatad & @ TT
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7.2.

7.3.

7.4,

Rinkis sadalits 15 vienadas dalas (skat. 12. att.). Divi spélétaji pamisus tas aizkraso. Viena gajiena drikst aizkrasot
vai nu vienu no $Sim dalam, vai divas blakus esoSas dalas. Spélétajs, kurS nevar izdarit gajienu, zaudé. Kurs
spélétajs — pirmais vai otrais — vienmeér var uzvarét?

12. att.
At r i s i. RarAajodini@ vienmér var uzvarét otrais spélétajs.
Otrajam spélétajam sava pirmaja gajiena jaaizkraso laucini ta, lai abas pusés starp aizkrasotajiem lauciniem
paliktu vienads skaits neaizkrasoto laucinu (skat. 13. att.), tas ir, ja pirmais spélétajs sava pirmaja gajiena aizkraso
vienu laucinu, tad otrais spélétajs aizkraso divus blakus esosus laucinus un otradi. Katra sava nakamaja gajiena
otrajam spélétajam jakraso simetriski pirma spélétaja tikko izdaritajam gajienam attieciba pret 14. att. novilkto
taisni (vai arT simetriski attieciba pret rinka linijas centru). Ja pirmais spélétajs varés izdarit gajienu, tad ari otrais
spélétajs to varés izdarit. Lidz ar to gajieni pietriks pirmajam spélétajam un vins zaudes.

13. att. 14. att.

Izliekta Cetrstario O O [Ehku © O @n 0 ‘O disektrises krustojas punktd O . Pieradit, ka0 O O 0, jazinams, ka
00 66 60

t A S 1 CetMtSridauc par izliektu, ja visi ta iek$gjie lenki ir mazakineka p @ 11 J

At r i s i mWanjalas ; atliekam punktu'Ot3, ka0 ‘O 0 O(skat. 15. att.). Takda pécdotad O 06 0 Q
tad OO O OTatad trijstiri 6 0 ‘@n 6 'O @ vienadsanu trijstari un attiecigi bisektrise 6 0 un ‘O 0, kas vilktas
no virsotnes lenka, ir ari mediana un augstums jeb attiecigi nogrieznu ® ‘Qun 0 ‘Qrvidusperpendikuli. Ja punkts
atrodas uz nogriezna vidusperpendikula, tad tas atrodas vienada attaluma no nogrieZna galapunktiem. Tatad

06 0 Ound O 0 O(jo0b atrodas uz nogriezna vidusperpendikula), no ka izriet, kad ¢ 0 0.
C

15. att.

Andris apgalvo, ka sapni bijis kada Egiptes piramida un kada tas telpa redz&jis tadu piecstari, kas salikts no diviem
vienadiem piecstlriem, kuri sastavéjusi no vienadiem regulariem trijstdriem. Uzzimé $adu piecstiri!

At r i s i Skad,jpierd@ram, 16. att.

t A S MaYaki®tads piecstiris sastav no sediem trijstdriem un ir pazistams ar nosaukumu heksamonds
sfinksa

16. att.
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7.5. Kadai mazakajai naturalai € vértibai skaitli p TT iesp&jams izteikt ka septinu naturalu skait|u reizindjumu t3, lai
to visu pédéjie cipari ir dazadi (tas ir, nevienam no tiem pédé€jais cipars nesakrit ar kada cita skaitla pédéjo
ciparu)?
At r i s i WMazikasadas vértiball.Jag pptadpm P X AP 18 @V . Pieradisim, jag p p
tad p T 8ada forma izteikt nevar.
levérojam, ka p T ¢ Qv . Tatad katru no septiniem reizinatajiem var izteikt forma ¢  , kur oo ir
nenegativi veseli skaiti. levérojam, ka neviena $ada forma izteikta reizinataja pedeéjais cipars nevar bt ne 3, ne
7, ne 9 (ja skaitlis beidzas ar 3, 7 vai 9, tad tas nedalas ne ar 2, ne ar 5). Tatad ka reizinataju pédgjie cipari
jaizmanto visi atlikuSie septini cipari: 0, 1, 2, 4, 5, 6, 8. Aplukosim tos 5 reizinatajus, kas beidzas ar 0, 2, 4, 6, 8,
apzimésim tos ar Ry Y R, un & . levérojam, ka neviens no tiem, iznemot ), nedalas ar 5, tatad tie visi
(iznemot @ ) ir divnieka pakapes.
Ta ka @ beidzas ar 0, tad tas dalas ar 2.
Ta ka @ beidzas ar 2, tad tas dalas ar 2.
Reizinatajs @ noteikti dalas ar 4, jo mazaka divnieka pakape, kas beidzas ar 4, ir ¢ T.
Reizinatajs @ noteikti dalas ar 16, jo mazaka divnieka pakape, kas beidzas ar 6, ir G p o
Reizinatajs @ noteikti dalas ar 8, jo mazaka divnieka pakape, kas beidzas ar 8, ir C W
Tatad @ 30 30 30 D noteiktidalasarc X X p @P ¢
Takap mdalasar® 30 30 3o Jo,tadarip Ttdalasar¢ .Tatad € nevar bat mazaks ka 11.

8.1. Atjaunojot taisnu Zogu, Raimonds izraka vecos Zoga stabus, kuri atradas 8 metru attaluma viens no otra un kuru

skaits bija nepara skaitlis. Raimonds sanesa visus stabus pie vidéja, nesdams tos pa vienam un sakdams ar vienu
no malé&jiem stabiem. Cik bija stabu, ja vin$ nostaigaja 840 m?

1. at r i Ssabunkaitu apamgjam ar C€ P, kur € ir naturals skaitlis. Tad Raimonda noieto celu (skat.
17. att.) varam aprakstit ka Tpp TWPX TIWD E T1IPOE p oYX P 1.7zdalot abas
vienadojuma puses ar 8 un vienkarSojot, iegistam T p ¢ O E E p Ot P TL.UIzmantojot

aritmétiskas  progresijas loceklu summas formulu, iegistam TO3—— €& p O P TUjeb
CE € p Of p TLUVAtverot iekavas, iegistam kvadratvienadojumu € € p TT UL TU Diskriminants
O p TXxPmuvyYrt.pidzartoe —— Xung&g ——— — (neder, jo € ir naturals skaitlis).
Tatad stabu skaitsircE p C¢X p puU

81782 83 8&(n—1)8&mn
o ° - ° °

84 8 (e 1) ad 82 8 .
® ® e e o

17. att.

2.a r i s i.Stdbj skaitusapziméjamar ¢'Q p , kur ‘Qir naturals skaitlis, bet stabu attalumu lidz vidéjam
stabam — ar ¢ d FB Fd (skat. 18. att.). Tad Raimonda noieto celu varam aprakstit, izmantojot aritmétiskas
progresijas loceklu summu, tasir, T TT ® & E & 0 , turklat no dota izriet, ka @ Y (m)
un'Q  Y(m). Pedéjo vienadojumu varam pérra!fstit ff)rmé

Ptrmr oW

‘?’Q p
grmgd® O QQ ¢ Qp od QQ p
YTmcpe Y Q ¢ Qp oy YO p

YT mgAPQQ p  ocQ
PTTLCQQ p 0Q
cCQ T pmumn
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8.2.

8.3.

8.4.

leglistam, ka diskriminantsO  p T P ML P T.pidzarto Q —— xunQ —— — (neder,
jo Qir naturals skaitlis). Tatad stabu skaitsircQ p ¢X p pU

45

+
2

|
-

18. att.

t A S1 vievidojumu QOCQ p P TU war risinat arl neizmantojot kvadratvienadojuma atrisinasanas
metodes, bet apskatot visas dazadas iespéjas, kadu divu naturalu skait]u reizinajums var bat 105.

Divi spélétaji pamisus izvieto kaulinus tabulas @ @ ratinas. Viena gajiena var aizpildit vai nu vienu tukSu ritinu,
vai vairakas tuksas rdtinas, kuras atrodas vai nu viena rinda, vai viena kolonna. Tas spélétajs, kas nevar izdarit
gajienu, zaudé. Kurs spélétajs — pirmais vai otrais — vienmeér var uzvarét?

At r i s i. RarAajodimi& vienmér var uzvarét otrais spélétajs.

Otrajam spélétajam katra sava gajiena jaizdara pirma spélétaja gajienam simetrisks gajiens attieciba pret
kvadrata centru (skat. 19. att., kur paradits viens iespé&jams gajienu “paris”). Ja pirmais spélétajs varés aizpildit
tuksas ratinas, tad ari otrais spélétajs to varés izdarit. Lidz ar to gajieni pietriks pirmajam spélétajam un vins
zaudés.

19. att.

Dots paralelograms 00 0 Olenka 6 0 Misektrise krusto malu 0 Oiek$éja punkta O un 6 Opagarindjumu
punktd "OPieradit, ka0 6 ‘O "Qa zinams, ka O Qr perpendikulars 0 'O
At r i s i lavérgjam,kes .

0 600 00 0| pécbisektrises definicijas;

0 600" 0 | kaieksgjie skérslenki pie paralélam taisném 0 Oun 0 ‘Qko krusto taisne 0 O
Tatad trijstaris 0 ‘O vienadsanu trijstaris (skat. 20. att.), kuram 0 O O"Oraka® O 0O Oka paralelograma
pretéjas malas, tad esam ieguvusi, kad 6 ‘OO

A D

20. att.
t A S 1Tes)k&SO0 Qr perpendikulars & "Qrisindjuma nav obligati jaizmanto.
MeZ3a dzivo & rakisi. DaZi no tiem sava starpa draudzéjas (ja A draudzéjas ar B, tad B draudzg&jas ar A), pie tam
katra rikisa draugu skaits ir kada naturala skaitla kubs. Kadam & vértibam tas ir iespéjams?
At r i s i ParAajodimnia prasitais ir iespéjams, ja 0 ir para skaitlis vai nepara skaitlis, kas nav mazaks ka 9.
levérojam, ka pirmo divu naturalo skait|u kubi ir p pung . RikiSus apzimésim ar punktiem; ja divi rakisi
draudzéjas, tad tos savienosim ar nogriezni.
Ja & ir para skaitlis, tad rGkiSus var sadalit paros t3, ka katrs rikitis draudzéjas tikai un vienigi ar rikiti no sava
para (skat. 21. att.).

21. att.
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8.5.

Ja & ir nepara skaitlisun & ) tad rtkiSus var sadalit t3, ka paradits 22. att., tas ir, vienam rakitim ir 8 draugi,
bet paréjiem pa vienam draugam.

22. att.

Pamatosim, ka neder tadi nepara skait)ia , kad  x8

Visiem rakiSiem nevar bt pa vienam draugam, jo tad kopa bltu nepara skaits nogrieznu galu, bet tas nav
iespéjams, jo katram nogrieznim ir 2 gali. Tatad kadam rakitim bdtu jabGt vismaz 8 draugiem, bet ari tas nav
iespéjams, jo lielakais nogrieznu galu skaits, kas var iziet no kada punkta, ir 6 (gadijuma,jad  X).

Kadai mazakajai naturalai € vértibai skaitli p Tt iesp&jams izteikt ka se$u naturalu skaitlu reizinajumu t3, ka
neviens no tiem nav mazaks ka 10 un to visu pédéjie cipari ir dazadi (tas ir, nevienam no tiem pédéjais cipars
nesakrit ar kada cita skaitla pédéjo ciparu)?

At r i s i Maaakadatest.vertibair23.Jae Cotadpm p 100 Qp ™ @p ¢ P . Pieradisim, ja
€ ¢ gtad p T183da forma izteikt nevar.

levérojam,kap 11 ¢ Qv .Tatad katru no seSiem reizinatajiem var izteikt forma¢ v , kur ofoir nenegativi
veseli skaitli. levérojam, ka neviena $ada forma izteikta reizinataja pédgjais cipars nevar bit ne 1, ne 3, ne 7, ne
9 (ja skaitlis beidzas ar 1, 3, 7 vai 9, tad tas nedalas ne ar 2, ne ar 5). Tatad ka reizinataju pédéjie cipari jaizmanto
visi atlikusie sesi cipari: 0, 2, 4, 5, 6, 8. Aplikosim tos 5 reizinatajus, kas beidzas ar 0, 2, 4, 6, 8, apzimésim tos ar
6 hd By fd, un & . levérojam, ka neviens no tiem, iznemot ¢, nedalas ar 5, tatad tie visi (izpemot ) ir
divnieka pakapes.

Ta ka @ beidzas ar 0, tad tas dalas ar 2.

Reizinatajs @ noteikti dalds ar 32, jo mazaka divnieka pakape, kas beidzas ar 2 un nav mazaka ka 10, ir ¢ 0 C
Reizinatajs (0 noteikti dalds ar 64, jo mazaka divnieka pakape, kas beidzas ar 4 un nav mazaka ka 10, ir ¢ T
Reizinatajs (O noteikti dalas ar 16, jo mazaka divnieka pakape, kas beidzas ar 6 nav mazaka ka 10, ir C po
Reizinatajs @ noteikti dalas ar 128, jo mazaka divnieka pakape, kas beidzas ar 8 un nav mazaka ka 10, ir
C PGy

Tatad @ 30 30 3D D noteiktidalasar¢ 3o Q@Qp ™ @ ¢ Y G

Takap mdalasar® 30 30 3o J,tadarip Ttdalasar¢ . Tatad & nevar bat mazaks ka 23.

9.1.

Plakné novilktas 5 vertikalas, 4 horizontalas un 3 savstarpéji paralélas slipas taisnes. Cik paralelogramu izveido
Sis taisnes?

At r i s i Ta&j paratetograma pretéjas malas ir paralélas, tad iesp&jami tris gadijumi, ka var izvéléties
pretéjas malas (skat. 23. att.).

23. att.
1. Par pretéjam malam varam izvéléties divas no horizontalajam taisném (to var izdarit T 3o D¢ @ veidos) un
divas no vertikalajam taisném (to var izdarit U D¢ p Tveidos). Lidz ar to $adu paralelogramu skaits ir ¢ O
P QT
2. Par pret&jam malam varam izvéléties divas no horizontalajam taisném (to var izdarit T I3 D¢ @ veidos) un
divas no slipajam taisném (to var izdarit 0 &t D¢~ o veidos). Lidz ar to $adu paralelogramu skaits ir 0 p
3. Par pretéjam malam varam izvéléties divas no slipajam taisném (to var izdarit 0 & D¢ o veidos) un divas
no vertikalajam taisném (to varizdaritu r D¢ p Tweidos). Lidz ar to $adu paralelogramu skaitsircp 1T 0 T
Tatad pavisam ir izveidotiq T p Y o 1T p T garalelogrami.
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9.2.

9.3.

9.4.

Divi spélétaji pamisus aizkraso tabulas w wrdtinas. Spélétajs, kurs spéli sak, kraso ratinas melna krasa, vina
pretinieks — zila krasa. Viena gajiena drikst aizkrasot tieSi vienu ratinu. Kad visas ratinas ir aizkrasotas, tad
saskaita, cik ir tadu rindu un kolonnu, kuros melno ratinu ir vairak neka zilo — tie ir punkti, kurus ieguvis pirmais
spelétajs. Rindu un kolonnu skaits, kuros zilo ritinu ir vairak neka melno, ir otra spélétaja iegltie punkti. Uzvar
tas spélétajs, kurs ir ieguvis vairak punktu. Kurs spélétajs — pirmais vai otrais — vienmér var uzvarét?

At r i s i. RarAajodini& vienmeér var uzvarét pirmais spélétajs.

Pirmaja gajiena pirmajam spélétajam janokraso melna krasa ta ratina, kas atrodas kvadrata centra. Lai art kur
otrais spélétajs nokrasotu ritinu pirmajam spélétajam janokraso rdtina simetriski otra spélétaja tikko
nokrasotajai ratinai attieciba pret kvadrata centru. Ta pirmais spélétajs turpina rikoties arivisos savos nakamajos
gajienos.

Melno ratinu noteikti bs vairak neka zilo ratinu centralaja rinda un centralaja kolonna. Ja ir kada rinda (vai
kolonna), kura ir vairak zilo ratinu, tad tai centrali simetriskaja rinda (vai kolonna) bis vairak melno ritinu.
Tatad vairak punktus iegls pirmais spélétajs.

Dots vienadsanu taisnlenka trijstaris 0 O @r taisno lenki 0. Uz ta hipotenizas konstruéts taisnstiris 0 6 0 ©3,
ka punkti ® un 0 atrodas dazadas pusés no taisnes® 6un® 6 O 0. Nogrieznis & Ukrusto® &punkta 0. Punkts
0 ir malas O 0O viduspunkts. Nogrieznis 6 Okrusto O U punkta U. Pieradit, ka a) trijstaris & 6 Or vienadsanu;
b) Eetrstaris 0 O & @ rombs!

At ri si.aBkawms 0 U, tad trijstaris 0 0 Gr vienadsanuun™ 0 0 0 0 0 6 | (skat. 24. att.). No
taisnlenka trijstara O 00 iegistam, ka ~® 0 0 wT J| . levérojam, ka " 606 000 wmJ| ki
krustlenkiun" 06 6“0 66 000 wmJ| .Taki" 6 0 6~ 0 6 fad trijstaris & & @ vienadsanu.

b) Pieradisim, ka ¢etrstira 0 0 & pretéjas malas ir pa pariem paralélas (skat. 25. att.).

Vienadsanu trijstari0 0 @ovelkam augstumu O "Ykas ir ari mediana un bisektrise. Taka® YJO 6un0 'Y Y@
tad taisne 6 "Yet arf caur taisnstara pretéjas malas O U viduspunktu 0. Lidz ar to ari O pieder taisnei 6 "Yun no
ta, ka® YO 6un® OUDO §izriet & i&D 0

Trijstlris 0 O @r vienadsanu taisnlenka trijstaris, tapéc” 0 6 0 T L. J

No a) gadijuma pieradita izriet, ka0 6 & 6 6 0. Tatad trijstaris0 6 UOr vienadsanu taisnlenka trijstdris, tapéc

600 T v JEsam ieguvudi, ka T 6 B0 600 TuvJwndt uJp Prithtad 6 &D U, jo iekiEjo

vienpuslenku summairp Q¢ 1T J
TakaO 0O 6 i paralelograms (jo ta pretéjas malas ir pa pariem paralélas)un® 6 6 G tad0 0 6 i rombs.

C C
P P/ R 45°
A4 B A G B
- (2 x= Q 3
M I N M [ N
24. att. 25, att.

Ja naturala sesciparu skaitla visus nepara ciparus aizvietotu ar 7, iegltu skaitli, kas ir par 5998 lielaks neka
sakotnéjais skaitlis. Savukart, ja sakotnéja skaitlt ar 7 aizvietotu visus para ciparus, tad iegitais skaitlis batu par
500290 lielaks neka sakotnéjais. Atrast doto seSciparu skaitli!

At r i s i mpziméjamsdoto skaitli ar Gy skaitli, ko ieglst visus para ciparus aizstajot ar septitniekiem,
apziméjam ar O un skaitli, ko ieglst visus nepara ciparus aizstajot ar septitniekiem, apziméjam ar 0.
Pamatosim, ja diviem skaitliem samaina vietam to vienas Skiras ciparus, tad So skaitlu summa nemainas.
Pienemsim, ka vienam skaitlim £-tas $kiras cipars ir () bet otram ) pienemsim ari, ka @ @ Tad pirmajam
skaitlim ciparu Waizstajot ar @ &is skaitlis samazinas par © &) Jp 1L Otrajam skaitlim ciparu (I)aizstéjot ar
tas palielinas par @ ® p 1T Tatad abu skaitlu summa nemainas.

Aplikojam summu 0 0. Katra 3kira (vienos, desmitos, simtos utt.) Siem diviem skaitliem viens cipars ir

_____

atrastos otraja skaitli, bet "originalais" cipars — pirmaja.
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Tad pirmais skaitlis parvéras par &) bet otrais — par skaitli, kas sastav no sesiem septitniekiem. Ta ka $is darbibas
rezultata skaitlu summa nemainas, tad® 6 @ X X X X X X
Pécdotad @ UL TMTNMGhettd ® UL W WAprisinot vienadojumu
® UVUTTMC WM VWP X X X MNX X

iegistam,kaw CXPT Y w
Parbaudam, ka skaitlis 271489 apmierina uzdevuma nosacijumus:

0 aizvietojot 81 skaitla nepara ciparus ar 7, iegistam ¢ X X T WUXX P T Yuww o Y

0 aizvietojot 81 skaitla para ciparus ar 7, iegistam X X P X XCX P T DWTTT G WTT

9.5. Vai eksiste tads kvadratvienadojums ar veseliem koeficientiem, kuram ir sakne
NG g TCUG TTp ohiq Ttp WG TIC TG TTp dAC TTp oG TTp WG TTG TG TTp @
At r i s i Dot@sjizteikardes pirmajas iekavas esoso izteiksmi izsakam ka
MCTgmiig mpaig mp P GNCT CMPW CTMPWGTPY

Pakapenlskl aprekmam dotas izteiksmes vértibu, iekavas sareizinot, izmantojot kvadratu starpibas formulu
O 0 @ &  unkopiga reizinataja iznedanu pirms iekavam:

MG TTG ToUiG TUp olic TIp MG TLG TVIGTT p GiG T p obic TIp WG TLG TG TLp
Nemegmg mpw WG TTp wig Tp YD

ODUCMGTC mp diig mp obig TTp WIg TG TWIC T p W
CMEMCMPWCMCM CMPWCTMTPWCTMPYCMGMIT TP Y

Vg Tip aig Tp Mg g, WG Tt p ddg Tt p wii TTp Mg TT g TG TTp Y
CMPWGMPYCMEM CMPY CMNGMCMPWGNMGINGTP Y
Vg g g mp UG mp Mg TG T ¢

Tatad jaatrod kvadratvienadojums ar veseliem koeficientiem, kura sakne ir @ . Der, pieméram,
kvadratvienddojums @ 0w ¢ T kura saknes ir @ Cun® p.

10.1. Pieradit, ka visam naturalam &€ vértibam ir spéka vienadiba
EE€ pe& ¢t O

@ ¢CcT QM E £¢& p ¢ ¢
At r i s i lpmantosimrsatematiskas indukcijas metodi.
200

Indukd 2 I & Jad n p, Gdlp X I jeb@ Q.

Ly Rdzl 4 0 @ A RenemBinSkg fieMadma &pidas, ja¢  Qtasir,

MO pQc¢cQo
T

L y Rdz] U o @eradididy KdBedaldilsh ir speka aritad,jaz  Q p,tasir,

MpQcTQoTQr1
T

o ¢t oM E QQ p Q ¢

o ct omE QU pQc¢TQo
Parveidosim vienadibas kreisas puses izteiksmi:
@ ctoemE QO p Q¢ MWMpQcgQo
A Eo

7QTQpTQC7QO-'r 7 7 7 ~ ~ Q
- Qp Q¢ Qo QchQo?p

MpQc¢cQoQr1
T

{ SOA y Makadd¥nadida ir patiesa, ja€ P, un no t3, ka vienadiba ir spéka, ja & "Qizriet, ka vienadiba ir
spéka ari € ko) p, secinam, ka vienadiba ir spéka visam naturalam & vértibam.
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10.2.

10.3.

10.4.

Dots taisnstdris 0 TT P wdtinas. Viena gajiena spélétajs var aizkrasot € & ratinu kvadratu (pieméram, p  p,
¢ C utt.), kura visas ritinas ir neaizkrasotas. Zaudeé tas, kurs nevar izdarit gajienu. Kurs spélétajs — pirmais vai
otrais —vienmér var uzvarét?

At r i s i.RarAajodini& vienmér var uzvarét pirmais spélétajs.

Sava pirmaja gajiena pirmajam spélétajam jaaizkraso kvadratu p ) p Wkuru Skérso taisnstira simetrijas ass
(skat. 26. att.). Otrais spélétajs var aizkrasot tikai tadu kvadratu, kas pilntba atrodas viena pusé no taisnstira
vertikalas simetrijas ass. Lai kur art otrais spélétajs aizkrasotu kvadratu, pirmais spélétajs varés aizkrasot tam
simetrisku kvadratu attieciba pret taisnstira vertikalo simetrijas asi un izdarit pédéjo gajienu. Ta ka ritinu skaits
ir galigs, tad pirmais spélétajs uzvarés.

26. att.

Dots taisnstiiris 0 0 0,&uro0 ¢ 06 O Uz malas 0 0izvéléts tads punkts O, ka0 ‘O 0 Olenka O 0 ‘Gisektrise
krusto malu 6 ‘Qunkta "O Trijstari 0 ‘O @ovilkts augstums ‘O "CPieradit, ka~ 0 00 ~ 0 "00
At r i si. ApamélarmsO0 "O” "00 O| (skat. 27. att.). Tad”™ 0 "O0 ~ "O0 O~ 6 OO w Tt da

trijstdra 0 'O "®¢&jais lenkis. Trijstaris O 0 ‘@ vienadsanu trijstaris, tapéc” 0 OO0 - p Y 1T X wTmJ| .Ta
ki ‘OO0 O"Qr taisnstaris, tad ~0 00~ 0 OO wmJ|. Ldz ar to ~ 000 pyYmndo OO0

pyYmMIwT] wTmJ| .Tatad” 6 'O0 ~ 0 "06 wmJ| .

B £ ¢

'

v
o ]
A I8 D
27. att.
Kadam naturalam € vértibam izteiksme & € p dr kada naturala skait|a kvadrats?

At r i s i At@dision,k&am & vértibam izteiksmes € € p wyértiba atrodas starp divu blakuseso$u
naturalu skaitju kvadratiem, tas ir, starp € un & p £ C€ p. levérojam, ka & £ & pour
patiesa visiem naturaliem € un nevienadiba¢ € p w &€ C&€ pirpatiesa, jaé p Yratad,jae p Y
tad izteiksmes € ¢ P wertiba atrodas starp divu blakusesosu naturalu skaitlu kvadratiem un ta nevar bt
naturala skaitla kvadrats.

Lidzigi ieglistam, ja U € pYtad & p € ¢ p € & pwe TE T € ¢
Tatad izteiksmes véertiba atrodas starp divu péc kartas esosu naturalu skaitJu kvadratiem, Iidz ar to nav naturala
skait|a kvadrats.

Apskatam atliku3as € vértibas, tas ir, vértibas 1, 2, 3, 4, 5, 18.

1 21
2 L U
3 31
4 39
5 T W X
18 oPpp W

Lidz ar to esam ieguvusi, ka izteiksme & ¢ P drnaturala skaitla kvadrats, ja € ir 2; 5 vai 18.
PS1T aotd novértéjuma vieta var ari parbaudit € vértibas 1, 2, 3, ..., 18.
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10.5. No visiem karalienes dimantiem vissmagakais sver tiesi 6 reizes mazak neka visi paréjie kopa, tresais smagakais
sver tieSi 9 reizes mazak neka visi paréjie kopa, bet visvieglakais sver tieSi 11 reizes mazak neka visi paréjie
dimanti kopa. Cik dimantu ir karalienei?

At r i s i Pledemsimyka karalieneiir & dimanti, sakartosim tos neaugo$a seciba péc to masas un apzimésim
to masas attiecigi ar ¢ ftd FBTY , bet to kopé&jo masu ar "YTad no $iem apzimé&jumiem izriet, ka
o O O 8 0,

0 W —ijebd -
0 O —ijebd —,
0 O —ijeb®d —.
Novértésim kopéjo dimantu masu “Yho augsas un no apaksas.
lzmantojotto, ka® @ -un® () 88 ® —,ieglstam
Y O O O E O &)
O O O E ®© W
y Y
¢3S o O— —
X pmpgqg
lzmantojotto, kadd @ —und ® 8B @ —ieglstam,ka
Y O O ® ©w E & ()
O ® O O O E ©
v y Ry
- ¢O—_ €& 0 0O—
. X pTm pC
Dalot pirmo nevienadibu ar “Yieglstam, ka
¢ € 0 p
° — P
X pmt pg¢
\ ¢ P ¢mu po
€ 0o pmMp - — PN — — O—
. X PC X o TC
Dalot otro nevienadibu ar "Yiegistam, ka
P ¢ £ ©
- — — P
X P C
¢ o pep 2B pBERSLIP
X U X U oL
Apvienojot Sis nevienadibas, iegistam, ka
o o
[ G X_p
TC ovu

Taka € o jabatnaturalam skaitlim, tad vieniga iespéjama € O vértibair7,tatadé p Tt
Tatad karalienei ir 10 dimanti.

11.1. Atrisinat nevienadibu
W ¢m Odw T

Tt

Mo T w @

At r i s i levérgjat, kesreizinatajs ico T ir pozitivs visam redlam Govértibam, tatad tas neietekmé kreisas
puses izteiksmes zimi. Izteiksmei @ ¢ TU irtada pati zime ka izteiksmei @ ¢ T Katru polinomu, kas ietilpst
nevienadibas kreisas puses izteiksmé, pielidzinam 0 un atrisinam iegttos vienadojumus:

O W ¢qTm Tjeb®w ¢ 1T

0 W T Tjebw T;

0 W W Tjebw o.
legiitas vértibas atliekam uz skaitlu ass, uzskicéjam atbilstoSo funkciju grafikus (skat. 28. att.) un nosakam dotas
izteiksmes zimi katra intervala. Tatad dotas nevienadibas atrisinajumsirN  th o ° off 1
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11.2.

11.38.

28. att.

Divi spélétaji pamisus raksta uz tafeles skaitla 216 naturalos dalitajus. Katra gajiena jaievéro $adi noteikumi:
9 nedrikst atkartoti rakstit jau uzrakstitu dalitaju;
9 nedrikst rakstit dalitaju, kurs ir tieSi 2 vai 3 reizes lielaks vai mazaks neka kads jau uzrakstitais dalitajs.

Zaude tas spéléetajs, kurs nevar izdartt gajienu. Kurs spélétajs — pirmais vai otrais — vienmeér var uzvarét?

At r i s i. RarAajodini& vienmér var uzvarét otrais spélétajs.

levérojam, ka ¢ p @ ¢ 30 un uzrakstam visus skaitla 216 dalitajus augosa seciba:

Otrais spéletajs visus dalitajus sadala paros ta, ka katra para skaitlu reizinajums ir 216:

1un 216 3un72 6 un 36 9un24

2un 108 4un 54 8 un 27 12 un 18

Ja pirmais spélétajs uzraksta kadu dalitaju 'Q tad otrais spélétajs uzraksta dalitaju — (otru attieciga para skaitli).
levérojam, ka katra para skait|u attieciba nav ne 2, ne 3. Pamatosim, ka otrais spélétajs var uzrakstit skaitli —,

kas atbilst nosacijumiem. Pirmkart, ta ka pirmais spélétajs varéja uzrakstit ‘Q tad ne ¢'Q ne cChne —, ne — (ja tie

ir naturali) I'dz vina gajienam nebija uzrakstiti. Tapéc art atbilstosie otri skaitli katra no Siem pariem — ,

— ,—— ¢ 3—un— 03— Iidz §$im nebija uzrakstiti.

Tatad otrais spélétajs varés izdarit gajienu, ja vien to varés izdarit pirmais spélétajs. Ta ka skaitlim 216 ir galigs
skaits dalttaju, tad gajieni pietriks pirmajam spélétajam un vins zaudeés.

Uz trijstdra 0 0 dmalam 0 Gun 6 Oizvéléti attiecigi tadi punkti O un ‘O ka 0 & ‘OO Nogriezni 0 OQun 6 'O
krustojas punkta "O Punkti 0, ‘O, Oun "Oatrodas uz vienas rinka linijas. Taisne 0 "Qrusto malu 0 Opunkt3d "Oun
trijstarim 0 0 @pvilkto rinka liniju punkta "0 Pieradit, ka 'O'0 "O0

At r i s i Ta&3jcatrsnigi 0 0 "Oidn 6 O ODievilkti, tad™ "O0 6 ~ "06 @Wn™ 06 6 ~ "06 O~ "O0 ®a
ievilktie lenki, kas balstas uz viena un ta pasa loka attiecigi "O0un "O(skat. 29. att.). Péc dota 0 6 'OQtad
T '00'0 " "00 Ga ieksejie skérslenki pie paralélam taisném. Lidz ar to” "00 6 ~ "O0 ,0no ka izriet, ka 0 "O
00 jo ieks€jie skérslenki ir vienadi.

Arir 0 0 0 " 0 "0Odn” 6 OO0 ~ 0 "O&x ievilktie lenki, kas balstas uz viena un ta pasa loka attiecigi® 6un ® O
Pécdotad & OQtad ™ 0 0 6 ~ OO &a kapslu lenki pie paralélam taisném. levérojot, ka~ 0 "O"0~ 6 "Oka
krustlenki, iegistam™ "O0 0 ~ "0O0 .Oratad 6 "O "OQ jo iek3gjie $kérslenki ir vienadi.

Tapéc &etrstiris 0 "OO0 ifaralelograms, jo ta pretéjas malas ir pa pariem paralélas. Paralelograma diagonales
krustpunkta dalas uz pusém, tapec "O'0 "O0
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11.4.

11.5.

Zinams, ka vairaku naturalu skaitlu summair @) 2019, b) 2020. Kads ir lielakais iesp&jamais So skait|u reizinagjums?
At r i s i $kdtu sumrsu apzimésim ar 0. Pienemsim, ka esam atradusi lielako iesp&jamo reizindgjumu
WA BAY, kuramd O E @ 0. Aplakosim, kadi skaitli nevar ietilpt $aja reizinajuma.

0 Reizinajuma nevar bat skaitlis 1, jo, pieskaitot to jebkuram citam reizinatajam, ieglsim lielaku reizinajumu
pie tadas paSas summas. Nezaudéjot visparigumu, varam pienemt, ka @ p, tad
P30 B AL W p B A, ieguta pretruna, jo ® A0 B AV ir lielakais iesp&jamais reizinajums.

0 Reizinajuma nevar bat skaitli, kas lielaki neka 3. Ja ir kads reizinatajs @@ T, tad, aizvietojot to ar
reizindtajiem 2 un (0 ), summa nemainds, bet reizindjums vismaz nesamazinas, jo
CO ¢ O ®O 1T O

0 Reizinajuma ir ne vairak ka divi reizinataji 2. Ja batu vairak neka tris reizinataji 2, tad, ¢ O 3 aizvietojot ar
0 Jo reizinajums palielinas, bet summa nemainas.

Tatad, ja reizinajums ir maksimalais, tad taja visi reizinataji ir trijnieki, iznemot varbat 1 vai 2 divnieki.
Var ievérot, ka katru skaitli 0 $33da forma (k3 summu no trijniekiem un varbat viena vai diviem divniekiem) var
izteikt viena vieniga veida.

1. Ja0  ©¢, tad to var izteikt ka € trijnieku summu.

2. Ja0 0o p,tadtovarizteiktkd € p trijnieka un divu divhieku summu.

3. Jal  o0f ¢, tadtovarizteikt, ki € trijnieku un divnieka summu.

Lidz ar to esam ieguvusi, ka

a) ja skaitlu summair¢ T p wo 3p X, dad So skait|u lielakais iespéjamais reizindjumsirc
b) ja skaitlu summair¢ 1 ¢ T3P X O P, tad So skait|u lielakais iespéjamais reizindjums ir T 3o
Dots reals skaitlis un naturals skaitlis €. Zinams, kagan® & ¢gan®@ € dr racionali skaitli. Pieradit, ka ari
wir racionals skaitlis!
At ri si Apaméjamus . € @ @ tad

0 W W &w

0 @ WO OO €W OWEW WOEXD E®W OWEW O

0 W £EWWWEW WE EW W € Ew WE
Jag ¢ ¢ Tmtadw ———ariirracionals skaitlis.
Aplukojam situaciju, kad @@ & & T un pieradisim, ka ari $aja gadijuma wnevar bat iracionals.
Ja®d € & T tadievietojot Wvietaw £ Geglstam

W &€ we E T (1)

Jag ¢, tadvienadojumam (1) nav atrisinadjuma,jo® € @ &€ £ w - E€ — p Tjag -
Atliek aplukot gadijumu, kad €  p, tad vienadojums (1) ir forma @ @ Ttun tam ir divi atrisinajumi @ Tt
un @ p, kas abi ir racionali skaitli.
t A S1 ™,YkS vienadojumam (1) nav atrisindjuma, var pamatot, aprékinot diskriminantu, attieciba pret
mainigo @

12.1.

Atrisinat vienadojumu
ATodATcd OKWOBL ATS OEFL OEL AT-S
- - pm p pT pm
At r i s i lmmantojptfiBmulu @ © ® ® ® W untrigonometrijas formulas, parveidojam doto

vienadojumu :

ATl@ co AT & OE+H
p

Q‘ T[
ATcd A 'GO
Tatad dota vienadojum atrisinajums ir @ - " €kurén v,
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12.2. Divi spélétaji pamisus raksta uz tafeles skaitla 144 naturalos dalitajus. Katra gajiena jaievéro $adi noteikumi:

12.3.

12.4.

9 nedrikst atkartoti rakstit jau uzrakstitu dalitaju;
9 nedrikst rakstit dalitaju, kurs ir tieSi 2 vai 3 reizes lielaks vai mazaks neka kads jau uzrakstitais dalitajs.
Zaude tas spéléetajs, kurs nevar izdartt gajienu. Kurs spélétajs — pirmais vai otrais — vienmeér var uzvarét?
At r i s i.RarAafodini& vienmér var uzvarét pirmais spélétajs.
levérojam, kap T T ¢ 30 un uzrakstam visus skaitla 144 dalitajus augosa seciba:
Pirmais spélétajs sava pirmaja gajiena uz tafeles uzraksta dalitaju 12 (kas ir vidéjais loceklis dalitaju rinda), péc
tam pirmais spélétajs visus atlikuSos dalttajus sadala paros ta, ka katra para skait|u reizinajums ir 144:
lun 144 3un48 6un24 9un 16
2un?72 4 un 36 8un 18

Ja otrais spélétajs uzraksta kadu dalitaju 'Q tad pirmais spélétajs uzraksta dalitaju — (otru attieciga para skaitli).
levérojam, ka katra para skaitJu attieciba nav ne 2, ne 3. Pamatosim, ka pirmais spélétajs var uzrakstit skaitli—,

kas atbilst nosacijumiem. Pirmkart, ta ka otrais spélétajs varéja uzrakstit Q tad ne ¢'Q ne dChne —, ne — (ja tie ir

naturali) I1dz vina gajienam nebija uzrakstiti. Tapéc ari atbilstoSie otri skaitli katra no Siem pariem — —

’

,—— (¢ 3—un— 03— Iidz §im nebija uzrakstiti.

Tatad pirmais spélétajs varés izdarit gajienu, ja vien to varés izdarit otrais spélétajs. Ta ka skaitlim 144 ir galigs
skaits dalttaju, tad gajieni pietriks otrajam spélétajam un vins zaudés.

Dots &etrstlris 0 0 6, ®uram 0 6 0 Oun 6 0 © ORinka Iinija, kas iet caur punktiem 0, 6 un 0, krusto
nogrieznus 0 ‘Qun 6 Qattiecigi to iek3éjos punktos Oun "Oun nogriezni 6 ‘Qpunkta "0 Pieradit, ka OO "O0
At ri si.maAkauonds 0 Oun 6 6 O O tad trijstari ‘OO0 Gun OO0 Oir vienadsanu trijstdri un

006 060 unT 600 T'O0 O | kalenki pie pamata (skat. 30. att.). Punkti 'Q'O, 0, 6 atrodas uz

vienas rinka linijas, tapéc” 0 6 "'O” "O00 p Y ™ "O00 p Y 1 J . No blakuslenku Tpasibas ieglstam, ka

TO000pyYnmIO00 pymIp YT | . Tatad trijstaris O "O@ vienadsanu un OO 'O "®a malas

pret vienadiem lenkiem.
Punkti "Q "Q 0, 6 atrodas uz vienas rinka linijas, tapéc™ 0 6 'O° "O"00 p Y ieb™ OO0 p Y1 J . No
blakuslenku Tpasibas iegiistam, ka~ OO0 p Y 11 J "O"00 | . Tatad trijstaris O "O'©vienadsanuun 00 "0O"0
ka malas pret vienadiem lenkiem. Lidz ar to esam pieradijusi, ka' O"O OO0 "OO

A

C
30. att.

Sporta nometné ir 100 skoléni. Ar O apziméjam, cik veidos 30s 100 skolénus var sadalit 50 paros (paru seciba un
ari skolénu seciba pari nav svariga). Ar kadu lielako trijnieka pakapi dalas 0 ?

At r i s i ladamasinies, ka visiem skoléniem ir atskirigs vecums (vai garums milimetros vai jebkads cits
sakartojums). Nemam visjaunako skolénu un piekartojam vinam kadu citu skolénu (tas ir, izveidojam pari), to
var izdarit 99 veidos. Péc tam nemam visjaunako no atlikusajiem skoléniem un atrodam tam pari, to var izdarit
97 veidos. Pasas beigas paliks divi skoléni —viens no viniem bis visjaunakais un vinam bus tikai viens iespéjamais
paris. No reizinasanas likuma izriet, ka parus var izveidot 0 @ (3w 3w UB P veidos.

Uzrakstam visus reizinatajus, kas dalas ar 3: 3,9, 15, 21, 27, 33, 39, 45, 51, 57, 63, 69, 75, 81, 87, 93, 99.
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Ir 1 reizinatajs, kas dalasaro ) ptas ir 81.

Ir 1 reizinatajs, kas dalas ar @ G Xbet nedalas ar 0 , tasir 27.

Ir 4 reizinataji, kas dalas ar o ) bet nedalas ar 0 , tieir 9, 45, 63, 99.

Ir 11 reizinataji, kas dalasar o o, bet nedalas ar o , tieir 3, 15, 21, 33, 39, 51, 57, 69, 75, 87, 93.
Tatad to reizinajums dalas ar o 9 9 ¢

Tatad lielaka trijnieka pakape, ar kuru dalas 0, ir 26.

12.5. Miljonaru kluba visbagatakajam biedram ir tiesi 8 reizes mazak naudas neka visiem paréjiem biedriem kopa,
ceturtajam bagatakajam biedram ir tiesSi 11 reizes mazak naudas neka visiem paréjiem biedriem kopa, bet
visnabagakajam biedram ir tieSi 13 reizes mazak naudas neka visiem paréjiem biedriem kopa. Cik biedru ir $aja
kluba?

At r i s i. Meaemdimnia kluba ir € biedri, sakartosim tos neaugo3a seciba péc to bagatibas un apzimésim
to naudas daudzumus attiecigi ar 6 Fd B, bet to kopéjo naudas daudzumu ar "Y Tad no Siem
apziméjumiem izriet, ka

0o 0 ® 88 0,

0 ® —ijebd -
0 O —ijebd —,
0 O —ijebdd —.
Novértésim kopéjo naudas daudzumu “Yno augsas un no apaksas.
lzmantojotto,kad®d @ @ -un® ) 88 ® —,ieglstam
Y & & O Hd Hd O E O &)
O O O OO O E O ®
y vty
o3 ¢ 1T 3— —
W pcptT
lzmantojotto,kadd @ O —un® G 8B © —iegustam,ka
Yo O O H O O E O &)
O O O 0w O O E & @
Y Y . Y
- 03— ¢ 1 O—
LW pC pT
Dalot pirmo nevienadibu ar "Yiegistam, ka
c &€ T p
- — P
® p ppc P T pC p
€ 1 - — T — —
pcp G pt pPC o1 X ~
Dalot otro nevienadibu ar "Yiegustam, ka
p O € 1
- P
W pC pT
W pg¢C W ¢ puY
Apvienojot Sis nevienadibas, iegistam, ka
p . P
X — € 1T w —
: X Py :
Taka € T jab0tnaturalam skaitlim, tad vieniga iespéjama € T veértibair8,tatade p ¢

Tatad kluba ir 12 biedri.
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